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2014年6月号问题

(来稿请注明出处——编者)

2186 设00。是半圆00的内切圆，00，切半

圆00的直径AB于点T，又与AB的垂线CD相

切，直线CD交AB于点D，交半圆周于点C，则

存在一个圆00：与AB切于点T，同时与AC相

切，又与以BC为直径的圆外切．

2187设a，b，c≥0，且a2+b2+C2≤3，求证：
1 1 1

·—一+—L+—L≤1．4 b 44一n
—I —c弋1‘

(陕西咸阳师范学院教育科学学院安振平

712000)

2188 已知：点P是边长为n的正三角形ABC

的外接圆BC上一点，M、N为AB、AC的中点，弦PM

与AB相交于E点，弦PN与AC相交于F点．

求：△AEF的周长的最小值．

(重庆市夏坎中学余明荣400700)

2189求证：有无穷多个正整数行使得行!+1和

(咒+1)!+1都不是完全平方数．

(浙江温州市区荷花路荷花大厦1—611陈克

瀛325000)

2190△ABC的三个旁切圆半径分别为r。，r：，

r3，内切圆半径为r，求证：r。+r：+r3≥9r．

(江苏如皋市教师进修学校徐道226500)

(上接第46页)

称点F；，贝0 F。、B、F；和F。、A、F：共线，且F，F；一

爿F2—2a，连PE、PR，则根据对称性，么1一么2，

PFl一PR，PF2一PE，即△PF。F，z丝△PF：F2，

所以么2一么3，所以么1一／3．

问题三 P为双曲线外一点，过P作双曲线

左支两切线，分别切左支于A、B两点，F，、F。分

别为双曲线左、右焦点，求证：么AF。P一／PF。B．

如图，做F。关于切线PA、PB对称点F：、

拜，连PF。、PF2、PF：、PF。”，显然么1一么2，么3

一／4，，又AF，=AF：，BF。一BF，”，由双曲线光

学性质可知，A、F：、F。和B、矸、F：三点共线，

又由双曲线定义得F。F：一F：F；一2a，又PF。一

PF：一P硝，所以△PF：F：一C-／'3△pFI"F。，所以么5
一么6，所以么2一么4，所以么1一么3．

3圆锥曲线一个统一性质

过圆锥曲线外一点P作圆锥曲线两条切线

(如双曲线只向同一支作)，切圆锥曲线于A、B，

若圆锥曲线焦点为F，则么PFA一／PFB．

从上述三个问题的证明可以看出，证明的简

捷，得益于圆锥曲线定义和圆锥曲线光学性质以

及三角形全等的完美结合．

4性质获得的反思

(1)在解决某个数学问题时，如果感觉很困

难，找不到思路，不要一条道走到黑，可以换个角

度思考．例如：代数方法困难，看能否从几何角度

思考，正面解决有困难，看能否从反面去思考．这

样，往往会给我们解决问题带来一线生机．

(2)不能就问题解决问题，要学会类比、归纳、

猜想、证明，发现一类问题的普遍规律．

(3)作为教者，在教学过程中要暴露自己的思

维过程，贴近学生的最近思维发展区，寻求师生思

维的共鸣．

(4)培养创造型人才是素质教育的核心．作为

教者，在教学过程中要引导学生学会类比、归纳、

猜想、证明，去发现自然界中的普遍规律．
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