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一_AC，N、L分别为垂足，EN与FL交于H，求证：

AN 2+AL2+BC2一BN2+CL 2．

(江西师范高等专科学校王建荣335000，

温州私立第一实验学校刘沙西325000)

2369 设点J，H分别为锐角△ABC的内心和垂

心，则有

黑+黑+黑=≥3．
HA HB。HC

7“

(天津水运高级技工学校黄兆麟300456)

2370 如图所示，从海岸上的P地嘹望某海岛周

边的4座海洋科研观察站A，B，C，D，发现P，A，B

与P，C，D分别处在同一视线上，又测得P地到海

岛中心O地的距离为d千米，各观察站到0地的

距离均为r千米．从P地到0地已建成直线通达

的物流干线，现拟在海岛内的既有干线上设立中

转站M，新建4条由M分别直线通达各观察站的

物流支线，试确定中转站的选址，使得新建支线的

总长度最短．

尸◆二
(上接第62页)

(ii)类似地，当Q7，，Q7。，Q7。不重合和不共线

时，可以证明则P，Q：，P：Q：，P。Q：所在的三条直

线均共点；而当Q：，Q：，Q：重合或共线时，结论显

然成立．

推论2设P。Pz Q1，P2P。Q，P3P，Q；(P1Pzd，

P。P。Q；，P。P，Q：)分别是三角形P。P。P。各边的

外(内)侧三角形，且么P：P。Q，一么P。P。Q。一

么P2Q2P3，么P1 P2Q1一么P3P2Q2一么P1Q3P3

(么PzP-Q’一一么P。P，Q：一么P。Q：P。，么P。P。Q，，

一么P。PzQ；一么P。Q：P。)，则P。Q2，P2Q。，P。Q。

(P。Q；，P。Q；，P。Q：)所在的三条直线均共点．

证明 如图3所示．设么P：P。QI一么P。P。Q

一么P2Q2P3一口，么P1P2Q1一么P3P2Q2一

么PlQ3P3一a(么P2P1Q7 1一么P3PlQ’3一

么P2Q；P3一a’，么Pl P2Q
7

l一么P3 P2Q’2一

么P。Q’。P。一∥)，在推论1中，令口。一口，a。一p，口。

一兀一a-8(口；=a 7，a；一∥，a；一丌一口7一∥)即得．
注三角形各边外侧三角形的情形，推论1

即为1985年第26届国际数学奥林匹克竞赛候选

题；而当P。P。P。锐角三角形时，推论2即1973

年第7届全苏数学奥林匹克题的第(2)部分．但应

注意本文定理及其推论，对a，∈(0，7／2)U

(．／2，丌)(i一1，2，3)都成立，因此即使是对三角

形各边外侧三角形的情形，两推论的范围比两竞

赛题的结论也要广泛得多．这种非常一般性的结

论，用传统方法是不易证明的．
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